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Funzioni potenza

B [ o2 D

y-a4&ll"'3

=
e=zcosX+tyy

‘—-
e =

P=rqar 5-1'«(.«\@;_}
&T: T-— i

-

Sw=h-3p

(H- ) =% + 2o 4o
%
\ h*(a-c)
1 U

—_—

V2o
'tan{ ) 2tan @‘]

’\‘-cm(\

I =3 1415

Ny

¢ Autore: Fabio Furini.

Contents

(1 Funzioni potenzal
(1.1 Esponenterazionale| . . ... .. ... ... ... . . . .. ...
(1.2 Esponentereale| . . . . . ... ... .. . ... ... e

{2 Funzioni di proporzionalita diretta e inversal




1 Funzioni potenza

Definizione 1: funzioni potenza

Dato a € R, # 0, la funzione:
f:DSR—-R, f:x—x* 1)

si chiama funzione potenza con esponente «. Il dominio D dipende dal valore di a:

* con esponente razionale a = > € Q, m € Z e n € N, coprimi, abbiamo quattro casi:

R se n dispari e >0

R\ {0} se n dispari e 7F<0
D=/

[0,+00) se n pari e %>0

(0,+00) se n pari e <0

* con esponente reale e non razionale a € R\ Q, abbiamo due casi:

[0,+00) se a>0
D=
(0,4+00) se a<0

1.1 Esponente razionale

Cona="€Q, meZeneN, coprimi, abbiamo una funzione potenza a espo-
nente razionale:
m
f:DSR—R, f:x—xn=Vxm

Abbiamo i tre seguenti casi in funzione della parita/disparita di m e n.

m
n

. . RN . . m IOTITIRN
1. Con n dispari e m pari € una funzione pari ovvero (—x)» = xn». Per la positivita e la

monotonia abbiamo:

xn >0, VxeR\{0}: x

se % >0 allora f e decrescente in (—oo,0] e crescente in [0, +o00)

se % <0 allora f & crescente in (—o0,0) e decrescente in (0, +00)
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2. Con n dispari e m dispari &€ una funzione dispari ovvero (—x)» = —x». Per la positivita e

la monotonia abbiamo:

m
n

m m m
xn <0, Vx<0, xn >0, Vx>0; X :0<:>x:0e7>0

se 7 >0 allora f &crescentein R

se % <0 allora f & decrescente in (—00,0) e in (0, +00)




Esempio 1: grafici di funzioni potenza con esponente razionale 2 e n dispari

/)

Con m pari:

Con m dispari:




3. Con n parie con m dispari (m non puo0 essere pari dato che sono coprimi), per la positivita

e la monotonia abbiamo:
m m
xn >0, Vx>0 xn=0<—=x=0e —>0
n

se 7 >0 allora f & crescente in [0, +00)

se 7 <0 allora f & decrescente in (0, +00)

Esempio 2: grafici di funzioni potenza con esponente razionale “' e n pari
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1.2 Esponente reale
e Con a € R\Q, per la positivita e la monotonia abbiamo:
x*>0, Vx>0; x*=0=x=0ea>0

se a >0 allora f & crescente in [0, +0c0)

se a <0 allora f & decrescente in (0, +o00)
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1.3 Polinomi

Definizione 2: polinomio

Datin+1 valoria; e Rconi€{0,1,...,n} ea,#0, la funzione:

fiR—R, fix—)Y ajx' 2
i=0

——
=P, (x)

si chiama polinomio di grado n.

* Per ogni monomio i € {0,1,...,n}:
1. il valore a; ¢ il coefficiente del monomio

2. lafunzione potenza x’ con esponente intero i & la parte letterale del monomio

Il valore aj ¢ il termine noto del polinomio dato che x° = 1.

Esempio 4: polinomio

Adesempioconn=4,a0=1,a1:—2,a2:0,a3=%ea4:$

grado quattro:

abbiamo il seguente polinomio di

4 : 1 1
Pyx)=) aix'=1-2x+=x>+-x*
i=0 2 9

-

17 |
1—2x+%x3+%x4 \
0




Funzioni di proporzionalita diretta e inversa

Con a =1 e dato A € R, abbiamo la famiglia di funzioni di proporzionalita di-
retta o lineari:

f:R—R, f:x—Ax dove A elacostante di proporzionalita diretta

Inoltre A =tand e 9 &€ 'angolo della retta y = A x con 'asse delle x.

y A x A x y

0<Ap<Ai <Ay

Az x ‘ ‘ Az x Ay <A1 <Ap<0

7/10)6 on—

Con a = —1 e dato A € R, abbiamo la famiglia di funzioni di proporzionalita
inversa o iperboli equilatere:

A
f:R\{0} =R, f:x— — dove A elacostante di proporzionalita indiretta
X

0<Ap<A; <Ay Ao <A1 <Ap<0

>
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X
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Dati € R e A € R, abbiamo la famiglia di funzioni di potenza moltiplicate per

una costante:

f:DSR—R, f:x—Ax* dove A ela costante moltiplicativa

e Ad esempio con a uguale a 2 o uguale a 3 e A € R abbiamo:

0<Ag<A1 <Ay

A <A1 <Ap<0

0<Ap<Ai <Ay

A <A1 <Ap<0
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